Intégration sur un segment — Fiche de cours

1. Les primitives usuelles

a. Définition

On dit que F est une primitive de f sur I lorsque F est dérivable sur I

avec F'=f

Toute fonction continue sur un intervalle admet des primitives sur cet

intervalle (a une constante d’intégration pres)

b. Primitives usuelles

c¢. Composition de fonctions
Une primitivede u'-f(u) est F(u)

- Valeur moyenne
Sur un intervalle [a ;b] :

A R - Primitive et intégrale
Fonction Primitive Intellg/alle Une intégrale est définie par la relation :
f (X): Xn _ Xn+1 b
Fx)="— A= [ 1(0de =[] = F(b)-Fla)
_1 F(x)=Inlx| R’ '
S 2. Intégrati ti
_ T . lntegration par partie
f(x): 1 =1+tan’x F(x)—tanx IR\[k?} - T b , b
cos x fuv'Z[uv]a—fu'v
(x)= 1 F(x)=arctan x R a a
Fla= 1+x°
(x)= 1 F(x)=arcsin x |-1;1] , , . e ere
f(x)= N 3. Méthodes pour déterminer la primitive
X - Selon le cas on peut étre amené :
f(x)=—= 1 = F(x)=arccos x =11 - a décomposer les fractions en éléments simples
V1-x - linéariser les fonctions trigonométriques
f(x)= 1 F(x)=Argcoshx [1;+00] - utiliser plusieurs fois l'intégration par partie
V-1 - poser un changement de variable adapté
F(x)= 1 F(x)=Argsinhx R
2
\/ X +1
F(x)= 1 F(x)=Argtanhx |-1;1]
1-x
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